Formulaire de trigonométrie circulaire et hyperbolique

1) Propriétés algébriques (remplacer cos par ch et sin par i.sh)

cos (a+b) =cosa-cosb—sina-sinb

cos (a —b) =cosa-cosb+sina-sinb

sin (a +b) =sina - cosb + cosa - sinb

sin (a — b) = sina - cosb — cosa - sinb
tana + tanb

tan (a + b) = +

1 —tana-tand

cos2a+sin2a =1
cos2a = cos?a—sin?a = 2cos?a—1=1-2sin’a

sin2a = 2sina - cosa

cosa-cosb = %[cos(a+b)+cos(a—b)]
sing-sinb = %[cos(a—b)—cos(aer)]
sina-cosb = %[Sin(a—i-b)—i-sin(a—b)]

Pour les relations suivantes, remarquer que : { p B

Ptq pP—4q

COs p + cos = 2cos - cos
b q 5 5
B . p+qg . p—q
cosp—cosq = —2sin - sin
2 2
. . . + —
sinp+sing = 281np2q-cosp2q

ch(a+0b)=cha-chb+sha-shb

ch(a—b)=cha-chb—sha-shb

sh(a+0b) =sha-chb+cha-shb

sh(a—0b) =sha-chb—cha-shb
tha +thb

h — aTr

th(a+0) = T e o

ch?a —sh?a =1
ch2a =ch?a+sh?a=2ch?a—1=1+2sh%a
sh2a =2sha-cha

1
cha-chb = §[Ch(a+b)+ch(a—b)]
1
sha-shb = §[Ch(a+b)—ch(a—b)]
1
sha-chb = §[sh(a+b)+sh(a—b)]
_ptgq
a=2"1
équivaut a 2 .
-0 p P4
2
chp+4+chg = ZChp;q ch 24
chp—chqg = ZShI%-Sh%
shp+shqg = QShI%-chp;q

Les relations suivantes sont notamment utiles pour certains calculs de primitives.
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Formulaire de trigonométrie circulaire et hyperbolique

2) Dérivées (intervalles a préciser)

cos’'z = —sinzx ch’z =shz
sin’ z = cosx sh’z =chz
/ 2 1 / 2 1
tan’x =1+ tan“x = thhz =1—th*z = ——
cos? x ch”z
/ 2 —1 ! 2 -1
cot'r = —1—cot*z = — coth’z =1 — coth®z = —;
sin® x sh” x
-1
arccos’ 1 = —— (pour |z| < 1
o Pewl<l)
. 1
arcsin’t = —— (pour |z| < 1)
1— 22
arctan’ x = ——
14 22
arccot’ 1
T x =
1+ a2

3) Relations diverses
1
Vo € R* arctanz + arctan — = sgn (z) - g
x
1

cos (arcsinz) = V1 — a2 (pour |z| < 1) cos (arctan x) = ——

V1422
. x
sin (arccosx) = V1 —x2 (pour |z| < 1) sin (arctan ) = M1 a2



